Grafy teorija

2025-02-23

UzZdavinys 1. Turnyre dalyvauja 18 komandy. Kiekviena pora komandy tarpusavyje zais tik viename etape. Jau jvyko 8
etapai. Jrodykite, kad egzistuoja trys komandos, kurios tarpusavyje nezaidé né viename etape.

Uzdavinys 2. ISvykos grupe sudaro 2000 Zmoniy. Tarp bet kuriy 4 Zmoniy yra vienas, kuris pazjsta tris likusius. Kiek
maziausiai Zzmoniy gali pazinoti visa grupe?

Uzdavinys 3. Ar gali 15 Zmoniy grupéje visi turéti lygiai po 5 draugus?

UzZdavinys 4. Konferencijoje kiekvienas dalyvis nepazjsta daugiausia 3 kity dalyviy. Irodykite, kad jmanoma juos paskirstyti
i 2 grupes taip, kad visi dalyviai savo grupéje nepazinoty daugiausia 1 dalyvio.

UzZdavinys 5. Duotas grafas G su n virSuniy, ir grafas F' su tomis paciomis virSunémis ir salyga, kad bet kurios dvi vir§uneés
yra sujungtos lygiai viename i§ grafy. [rodykite, kad F' ir G kartu turi bent 2—14n(n — 1)(n — 5) trikampiy.

Uzdavinys 6. Duoti 2n tasky, i3 jy jokie 4 néra vienoje plokstumoje. Jeigu juos jungia n? + 1 atkarpa, jrodykite, kad Sios
atkarpos sudaro bent n trikampiy.

Uzdavinys 7. Tegul grafas G turi v virSuniy ir e krastiniy. Irodykite, kad jeigu e > v 4 4, galime rasti du ciklus neturin¢iu
bendry krastiniy.
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Diofantinés lygtys
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. Raskite visus sveikuosius sprendinius lyg¢iai

3x(x — 3y) = y* + 2°

. Raskite visus naturaliuosius sprendinius lyg¢iai

P +5=9"

. Raskite visas naturaliyjy skai¢iy poras (n, k) tenkinandias lygtj

(n+1)*—1=n!

. Raskie visus neneigiamus sveikuosius sprendinius lyg¢iai

57V +4 =37

. Raskite visus naturaliyjy skaiciy trejetus (p,a,m), kur p pirminis ir a < 5p? bei (p — 1)! + a = p™

. Raskite visus neneigiamus sveikuosius sprendinius lyg¢iai

3 —y3 =2l

. Raskite visus naturaliyjy skaiciy trejetus (a, b, ¢) ir pirminius p tenkinan¢ius lygtj

a? + b+ P =(p+1)!
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